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● 傅俊結   

 

 

實在很難想像，人類到底是從什麼時候開始會數一數的，到底是在什麼動機、什

麼情況之下。也許有一天，他們發現有必要來算一算某種東西的個數吧！為了這個需

要，人類發明了自然數。就是從 1、2、3、4….一直下去，永遠數不盡的這些數。這些

數的命名也蠻有趣的，因為他們真的太自然了。自然數也是我們從小開始會算的數，

當我們一出生下來，開始會說話的時候，父母親就會教我們數 1、2、3、4…了。從一

個人、兩隻狗、三隻貓，可以說自然數出現在我們的日常生活上，是再自然不過了。

即使以前農業時代，很多人沒錢進學校讀書，長大了以後，他們也會自然數。 

有關自然數，我覺得很有趣的一個故事，是有關高斯的。高斯在他差不多十歲的

時候，有一天可能因為調皮搗蛋，不曉得是他的老師還是他爸爸就叫他去算

1+2+3+4+…+100 等於多少？本來想說可以讓高斯安靜一陣子，沒想到他在幾秒鐘之內

，就用一種挺漂亮的方法得到 5050 標準答案。這個例子，給了現在的家長，一種測驗

你的小孩子是不是在科學數理方面，是否有足夠天份的測驗方法。當你的小孩子在念

小學時，正在學習有關自然數的加法，你想知道小孩夠不夠聰明，就可以用這個方法

考考他。相信大部分的小孩都會一個數一個數的慢慢加，這時候請家長也不要氣餒。

至少你的小孩子還很聽你的話。 

時間一分一秒的過去，人類終於發現自然數是不夠用的。在日常生活中，當我們

什麼都沒有，兩手空空，身無分文時。你的財產是多少？也許 0 就是這樣發明的。當

                                                 
 傅俊結，南台科技大學電子工程系副教授。 
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你負債時呢？你的財產又是多少？也許負數又是這樣被發明的。有了負數和 0 之後，

人類就可以做減法了。自然數、0、和負的自然數，這些數就是我們現在的整數。因此

自然數的另一個專業術語就是所謂的正整數。 

時間還是一分一秒的過去，人類的文明也一直往前走。終有那麼一天，有個人發

現整數不夠用。這個人不是什麼天才，就是像我們一樣的普通人。當你要把家中的西

瓜切一半，分給你的朋友吃時，你會跟他講，一人一半，感情卡不散。但是你突然想

到一半是什麼意思呢？它不是自然數啊！於是你發現在 0 和 1 之間還有數隱藏在哪裡

，而且有很多很多。就這樣出現了分數。以數學家的專業術語來講，他們把分數稱為

有理數。有了有理數，我們就可以做自然數的加減乘除了。可見有理數的發現，在人

類的實際生活層面上，有著非常大的影響。我們可以認真的思考一下，在我們每天的

日常生活裡，有理數的使用，事實上也就夠了。有理數和整數有一個重大的差別，就

是有理數有稠密性，這是整數所沒有的。這裡稠密性的意思就是，任給兩個有理數，

在它們之間一定還有有理數。但是整數就沒有這樣的特性，例如，2 和 3 之間就沒有整

數了。 

時間依然是一分一秒的過去，人類的文明似乎沒有要停下來的意思。這時的人類

，吃飽喝足，開始會胡思亂想。有一批人不再只是飽暖思淫慾，成天想著異性或同性

青春的肉體。他們開始在精神層面上要做自我的提昇。他們不再滿足於有理數的世界

，雖然，很多年的很多年來，人類在有理數的使用于生活上，也沒有不便利的地方。

在某個時間點上的某一個人，叫做畢達哥拉斯的，他發現一個直角三角形的兩個邊如

果長度是 1 的話，他的斜邊的長度竟然不是有理數。這怎麼辦？這實在沒有道理。好

吧！那就把它叫做無理數。真是沒有理性的一些數。可是它也實際出現在我們的四周

圍。不信的話，當你把一個圓的周長去除以這個圓的直徑，你會發現永遠除不盡，因

為它是無理數。這些無理數和有理數之間有一個很大的不同，就是，它們是不可數的

。而有理數是可以數的。這麼數？當然是用爸媽教我們的自然數來數。有理數，你可

以 1、2、3、4…一個、一個這樣一直數下去，無窮無盡，天荒地老，只要你的生命夠

長。無理數不行了。也許發明怎麼數無理數是人類的一個重大挑戰。不管怎樣，事實

上，我們真的可以不用去理這些沒有理性的數，也可以好好地生活下去。因為生活上
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並不需要！請問你有在超市看過標價 元的東西嗎？將來，如果有一個國家的中央銀

行，發行面值無理數的硬幣或是紙鈔時，我們只能無言。因為會天下大亂。所有的自

然數、整數、有理數、無理數，這些數以近代文明的術語，就是所謂的實數。而要把

實數的基礎打穩，也是到了 19 世紀末期才完成的。實數之後呢？還會有新的數嗎？真

的是有。一種虛無縹緲的數。 

時間，時間之神啊！您真的還要讓它一分一秒的過去嗎？不能休息一下嗎？您的

一個子民，叫做愛因斯坦的，居然挑戰您的權威。他說他可以讓您慢下來，前提是要

有很多錢，可以買一架，不是超跑，而是超飛，可以飛很快的太空船。坐上去，油門

踩到底，加足馬力，讓超飛以接近光速的速度飛行，而且愈接近光速，您就慢的愈明

顯。可是我沒有很多錢，也不想時間慢下來，您能不能讓時間，不是一分一秒，而是

一月一年的過去，帶我走，去找我爸媽。我好想好想他們，他們。 

 




